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MO 11: GONIOMETRICKE FUNKCIE SIN a COS
MO 11:

GONIOMETRICKE FUNKCIE SIN a COS

Jednotkova kru nica — kru nica, ktorej polomer je 1 jednotka
- Jjejd kaje 2

1 rad = uhol, ktory na jednotkovej kru nici s vrcholomstrede kru nice vytina obluk dy 1

lrad =57°17" jednotka obhspmiery

1
° =uhol, ktory ma vrchol v strede kru nice a jeho rar@erytinaji oblik z obvodu kru nic%

°=0,017 rad

Funkcie sinus a kosinus sa pévodne definovali pomacavouhlého trojuholnika s uhlom x*(»90°) takto:
sin x je pomer protahlej odvesny tohto uhla a prepony,
cos X je pomer prahlej odvesny k tomuto uhlu a prepony.
alej tg x je pomer sin x a cos X;
cotg x je prevratena hodnota tan x. 1

Tieto definicie, samozrejme, definuju goniometriéldkcie len pre uhly z intervalu (0°, 90°). 1
Dnes definujeme tieto funkcie pomocou jednotkovejhice alebo cez nekoneé rady.
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Cyklometrické funkcie - pseudoinverzné funkcie ku goniometrickym funkaia
Inverzna funkcia k:
sinusu na intervale <2, /2> sa nazyva arkussinus (f(x) = arcsin x),
kosinusu na intervale <0,> je arkuskosinus (f(x) = arccos x)

Sinus
f: y=sin x 2
, —MA]
MAO pravouhly ........... sin X = =m, : )
[MO|
-1 o 1 S
Def. Sinus je funkcia, ktora ka dému reélnenislu x priradi druhd saradnicu bodu \\
M: My = sin x.
3m/2
Vlastnosti:
D(f)=R
H(f) = <-1;1> - ohranieng; d=-1, h=1
periodicka, p=2 - nepéarna: sin x = - sin (-x)
rastica na | = <-§+ 2k ;§+ 2k ), kl z - maximum v bodoch{é +2k ), kl Z

klesajuca na | = <§+2k ;37+2k ), kl Z : minimumvbodoch%+2k ), kl Z
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Hodnoty:
90 _ ol
6 4 3 2
0° 30° | 45°| 60°| 90°
SVNO | VL V2 V3 e
2 2 2 2 2
Kosinus:
f. y=cos x
MAO pravouniy OA
pravouhly ........... COS X=——— = my
MO
Def. Kosinus je funkcia, ktora ka dému realnenislu x priradi prvd sdradnicu bodu
M: M, = cos X.
Vlastnosti: - klesajucanal=<9D+2k ;p+2k )kl Z
- b - R _ . ohraniend; d=-1, h=1
H(f)_ B _<'1,'1>_ - parna: cos x = cos (-x)
perl?dlcka, p=2 _ - maximum v bodoch (2R, kl Z
rasticanal =g +2k 2p+2k )kl z . minimum v bodoch ( + 2K ), kl Z
Hodnoty:
90 _
4 3 2
0° 30° | 45°| 60°| 90°
S V4 V3 V2 A1 NO
2 2 2 2 2
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Grafy

a)y =sin (X -— NB—
)y =sin (x 4) 4
b) y = cos +— NB:—
)Y (x 3) 5

c)y=3.sinx
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d y= 1cosx
7

e) y = sin 2x

._p_2
=——=—= k=2
TR T2
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g)y=3+sinx

1
h) y =cos x —
)Y >

f. y= a+b.sin c.(x-d)

a = posun po y-ovej osi

b = natiahnutie (sploStenie) grafu pozusi y

¢ = zrychlenie (spomalenie) = zhustenie (zriedep@)ody
d = posun po X — ovej Osi



