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MO 19:

LIMITA FUNKCIE A POSTUPNOSTI

Spojita funkcia:
* Nechf je funkcia definovana v nejakom okoli boaluHovorime, Ze funkciéje
spojitad v bode, ak k’'ubovd’nému ¢ > 0existuje d > Q tak, Ze pre vSetkypre
ktoré plati|x—a/ < J , plati|f (x) - f(a)| < .

» Spojita funkcia-funkcia je spojita v bode, ak plati: lim f(x) =f(x,)

Limita funkcie:

Nech funkcid je definovana v nejakom rydzom okoli bagltHovorime, Ze limita
funkcief v bodea sa rovn&islub, ak pre kazda konvergentnu postughfs, } .,

taka, zea, OD(f)—-{a}, a, — aplati, Ze postupn@d(an) je tiez konvergentna a
lim f(a,) =b. Vtedy piSemdim f(x) =b.

[

Limita funkcief v bodea sa rovn&islub, ak pre kazdé&’(bovd’ne maléXisloe>0
existuje tak&islo 0>0, Ze pre vSetkx z rydzeha’ - okolia bodu a (t.j. z mnoziny

(a-d,a) 0 (a,a+d)) je hodnote(X) z ¢ - okolia bodub, t.j. |f (x) —b| <.
lim f(x) =b; O &>0; CO>0; Ox;|x-al<d = |f(x)-b|<e
* Funkciaf definovana na interval@-d, a) ma v bodea limitu zPava, ak pre kazdu

postupnog{a,} .. cisel z tohto intervalu, ktora konvergujalplati f(a,) - b.
Vtedy piSemelim f(x) =b.

Funkciaf definovana na interval@, a+d) ma v bode limitu sprava, ak pre kazdu
postupnog{a,} .. c¢isel z tohto intervalu, ktora konvergujalplati f(a,) - b.

Vtedy piSemelim f(x) =b.

Veta: Funkciaf ma v bodea limitu prave vtedy, ké ma v tomto bode limitulava aj
limitu sprava a tieto dve limity sa rovnaju.

» Uvedené definicie a vety moZno prirodzenym sposotmzsirt’ aj na nevlastné
limity.

Tak napriklad funkciay = 1 ma v bodex=0 nevlastnu limitu, ktora sa sprava rovna
X

+oo, pretoze pre kazdu postupiidx, } ..., taku, zex, — 0a x>0 plati lim . +00 .
n- o Xn
(Limita_postupnosti_a _funkcie — nech f je funkcia definovana v okoli bod pripadne
okrem bodua, potom funkcia f ma v boda limitu L, ak kTubovd’nému bodu L,
okolie bodua tak, Ze pre’| x € okoliua, x # a, plati: f(x)€ okoliu L).
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Nevlastna limita
* je limita v bodoch

Limita postupnosti:
* lima, = aprave vtedy, ké& ku kazdému kladnému reélnertislu ¢ existuje taken O N ,

n- oo

Ze vsetkyleny danej postupnosti &aajucclenoma,+1 patria do intervalda-¢, ate).

» Postupnotou realnychtisel rozumieme zobrazerfieN—R. Namiestd(n) zvycajne
pisemea,, postupnosoznaujeme{a,}., -

Konvergencia:

* Hovorime, ze postupntga,}._, konvergujek ¢islua, ak ku kazdemu’gbovd’nému
malému)iislu e>0 existuje takén, O N, Ze pre kazdylen postupnosti s indexom
n' = nyplati a, —a < £ . Vtedy piSemdim a, = a (alebo stranea,—a).
n- o
* Postupnognazyvameonvergentnou, ak ma limitu, v opénom pripade ju hazyvame
ivergentnou.

Priklady funkcii nespojitych v bode:

tato fcia nie je spojita v bode a, ale
ma limitu v bode a, je to
zabezpeéené rydzim okolim

Funkcia spoijitd v bode, ale nema limitu:




