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MATURITNY OKRUH 2: ALGEBRA PRAVDIVOSTNYCH HODNOT VYROKOV

1. priklad (24/Pr. 3)
Zadanie: Dokazte, ze

a) vyrok (A= B') = (B'0A) je tautolgia.

b) vyrok [(AD B) = (A B)'J je kontradikcia.
Dokaz (priamy):
a) [(A:> B) = (B DA)'J -~ [(A0B)= (BOA)| = [(ADB)’ oA DB)J - [(AoB)o(A OB -

- AOBOB
Posledny vyrok je zrejme tautologiou, pretoZe jeden z vyrokov B,B' je vzdy pravdivy (bez
ohladu na pravdivostni hodnotu vyroku B)

b) [(ADB)’ :(ADB)'} - [(ADB)’ D(ADB)} - [(xoB)D(ADB)| - (ADA OBOB)
Posledny vyrok je zrejme kontradikciou, pretoze vyroky A, A" (ani B,B') nem6zu byt sucasne
pravdive.

2. priklad (24/3)

Zadanie: Predpokladajme, Ze vyrok P je pravdivy, vyrok Q je nepravdivy a o pravdivostnej hodnote

vyroku R nemame informacie. Rozhodnite, pre ktoré z nasledujucich zloZzenych vyrokov mozno
urcit’ pravdivostnu hodnotu a urcte ju.

a) PO(QOR)
by (POQ)=R
c) P=(QUR)
d) (P~ Q)UR

e) (P' - QO R)'j,
RieSenie:

Urobime si tabulku, v ktorej vyznacime, aku pravdivostni hodnotu budd mat dané vyroky pri
réznych pravdivostnych hodnotach vyroku R:

P| Q| R | POQOR | (POQ)=R | P=(QOR) | (P~ Q)OR (P’:(QDR)'j

=

1 1 0 0 0
1

0
0 1 1

O
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ZloZené vyroky a) a b) su vzdy pravdivé (nezavisle od pravdivostnej hodnoty vyroku R). ZloZeny
vyrok e) je vZzdy nepravdivy. Pravdivostné hodnoty zloZenych vyrokov c) a d) sa nedaju urCit bez
znalosti pravdivostnej hodnoty vyroku R.

3. priklad (26/13)
Zadanie: Vyjadrite vSetky logické spojky iba pomocou konjunkcie a negécie.
RieSenie:
(ADB) - (A OB
(A= B) - ((A:> B)’j - (ADB)
U

(A< B)= (A=B)0(B= A) - [(ADB')’ D(BDA’)’]

4. priklad (26/15)
Zadanie: Vyjadrite vSetky logické spojky iba pomocou implikacie a negacie.
RieSenie:

(ADB) - (A= B

(AOB) - (A OB) - [(A’:> B)'] - (A =B)

(A< B) - (A=B)0E=A) - (A= B)=(B=A) |

5. priklad (26/16)
Zadanie: N4jdite zloZzeny vyrok Z obsahujuci iba konjunkcie anegacie, ktory je ekvivalentné

s vyrokom (A= B) = (BOC).

RieSenie:
Najprv si zapi8eme pravdivostné hodnoty vyroku (A= B) - (BOC) v zavislosti od pravdivostnych
hodnét vyrokov A,B,C:

oy}
oy}

Ol |rk|krlo|r|Fklk]|M
@]

(A=B) - (BOC)

o|lo|lo|o|r|r|k|k|>
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K vysledku sa dopracujeme postupne — najprv vytvorime vyrok pravdivy iba v pripade
P(A)=P(B)=P(C)=0. Takymto vyrokom je (A'0B'0IC'). Zarovefi musime vytvorit vyrok, ktory je
pravdivy iba v pripade P(B)=0; P(A)=P(C)=1, ateda (AOB'OC). Konjunkcia negécii tychto
vyrokov bude teda pravdiva vo vSetkych pripadoch okrem spominanych dvoch, ateda bude mat
rovnaké pravdivostné hodnoty ako vyrok (A= B) <~ (BOC). Vyslednym vyrokom je teda:

(A 0B OC') O(ADB OC)

T



