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1. priklad (301/Pr. 2)
Zadanie: Urcte vzdialenost mimobeZiek p, g, pricom:

p: Xx=7+t q: x=3-7s
y=3+2t y=1+2s
z=9-§;t0R z=1+3s;sR

RieSenie:

u, =[12-1 u,=[-723

x| =[pq

Hradadme body X,Y také, Zze XOpOY Oq OXY O p OXY O q, takze

(@ Ou, Ouyy Duj):»@ =k u“pxﬁ): kis416]=k214] (kOR)

Pre smerovy vektor XY zarovers plati:

Uy =XY =[3-75-7-t,1+25-3-2t,1+35-9+t]=[~4-7s~t, -2+ 25-2t, ~8+35+1]
Teraz dostavame tri rovnice o troch neznamych:

-4-7s-t=2k

-2+2s-2t =k

-8+3s+t =4k

s=0=t; k=-2

Do parametrickych vyjadreni mimobezZiek dosadime hodnoty s a t a dostaneme body X[7,3,9] a
Y[3,1,1].

|po] =|XY| =16 +4+64 =+/84 = 2/21

Vzdialenost mimobezZiek p,q je 2421

2. priklad (303/1)
Zadanie: Je danarovina a:2x+3y-z-6=0 apriamka p:x=1-t,y=2+2t,z=4+3{,t0R.

a) Urcte prienik priamky p aroviny a .

b) NapiSte parametrické vyjadrenie pravouhlého priemetu priamky p do roviny a .
RieSenie:

n, =[23-1]

U, =12

a) uT) Dh_,; =1#0= p,a nie su rovnobezné= p,a surdznobezné

{Pl=pna
Sdradnice P:
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2-t)+3(2+2t)-(4+3)-6=0
2-2t+6+6t-4-3t-6=0
t=2= P-16,10]

Prienik priamky p aroviny a je bod P[—LG,lO].
b) AOp;A[L24]
kOaCAOk=k: x=1+2s
y=2+3s
z=4-s, sUOR
{Ad=kna
Suaradnice Ag:
2(1+2s)+3(2+3s)-(4-5)-6=0
2+4s+6+9s-4+s5-6=0

s=oa [0 2]

7 7777
PA ¢ y=_1436) PA, : x=-1+16k
27 y =6-25k
y:6—75k z=10-43k; kOR

zzlo—gk; kOR

Kolmy priemet priamky p do roviny a je priamka PA .

3. priklad (303/3)
Zadanie: NapiSte rovnicu priamky ¢, ktorA prechadza bodom A[5,\/§] a zviera s priamkou
p:x+J§y—1=0 uhol a =60°.

RieSenie:
g:ax+by+c=0
po e
cose0°=— = —— =
2 ‘nq‘t.hp‘ Vva?+b? 3/1+3
2+
l="——
va? +b?

‘a+\/§b{ =va®+b?
a® +2abV3+30% = a? +b?
2abV3+2b2 =0
2bfay/3+b) =0
U
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b=0 Ob=-a3
T] = [a,O] Dn_(; = [a,—a\/§]
ny =[] on =p3
q:x+c=0 Dq:x—x/§y+c=0
Alq:5+c=0 LAOQ:5-3+c=0
c=-5Cc=-2
Rovnice priamok q,,q, prechadzajucich bodom A[S,«/§J a zvierajucich s priamkou
p:x++/3y-1=0 uhol a =60° su g,:Xx—-5=0a qz:x—«/I_Sy—2=O.
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4. priklad (303/6)
Zadanie: Su dané body M[— 2,3], A[5,—1], B[3,7]. N4ajdite vSetky priamky, ktoré prechadzaju bodom M
a maju od bodov A, B rovnaku vzdialenost.
RieSenie:
p:ax+by+c=0
MOp=-2a+3b+c=0=>c=2a-3b
[pa-b+c [3a+7b+d
\/az +b2 \/az +b2
[5a~b+2a-3p =[3a+7b+2a-3
|7a—4b| =|5a+4b|
U
2a=8b [12a=0
a=4 a=0
b=1 b=1
p:4x+y+c=0LCp:y+c=0
MOp= p:4x+y+5=00M0Op=p:y-3=0
Priamky, ktoré prechadzaju bodom M a maju od bodov A, B rovnaku vzdialenost su:
p,:4x+y+5=0a p,:y-3=0.

AR =[Bp =

5. priklad (304/10)

Zadanie: Urcte rovnice dvoch navzajom kolmych priamok, ktoré prechadzaju bodom A[7,1] a od

zaCiatku suradnej sustavy maju rovnaku vzdialenost.
RieSenie:

pdg= p:ax+by+c=0, q:bx-ay+d=0

Aldp=7a+b+c=0=c=-7a-b

AlOg=7b-a+d=0=d=a-7b
|~-7a-b _ |a-7H

VaZ+b?  \b?+(-a)

|0p| =|0g| = - =|-7a-b =|a-7h|

U
7a+b=a-7b C7a+b=7b-a
6a=-8b C8a=6b

az—fb Dazéb

3 4
p:4x-3y+c=0 |_p:3x+4y+c=0
q:-3x-4y+d=0 (:4x-3y+d=0
g:3x+4y+d =0 3 p:3x+4y+c=0
p:4x-3y+c=0 (q:4x-3y+d=0
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p:3x+4y+c=0, q:4x-3y+d=0
Alp= p:3x+4y-25=0

AlOg=0q:4x-3y-25=0
Rovnice dvoch navzajom kolmych priamok, ktoré prechadzaju bodom A[7,1] a od zaciatku suradnej
sUstavy maju rovnakul vzdialenost si p:3x+4y—-25=0a q:4x-3y—-25=0.




