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1. príklad (301/Pr. 2) 
Zadanie: Určte vzdialenosť mimobežiek p, q, pričom: 
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Riešenie: 

[ ] [ ]3,2,7u;1,2,1u qp −=−=  

pq=XY  

Hľadáme body YX,  také, že qpqp ⊥∧⊥∧∈∧∈ XYXYYX , takže 

( ) ( ) [ ] [ ] ( )Rkkkk ∈⋅=⋅=×⋅=⇒⊥∧⊥ 4,1,216,4,8uuuuuuu qpXYqXYpXY  

Pre smerový vektor XY  zároveň platí: 

[ ] [ ]tstststststs ++−−+−−−−=+−+−−+−−−== 38,222,74931,2321,773XYu XY  
Teraz dostávame tri rovnice o troch neznámych: 
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Do parametrických vyjadrení mimobežiek dosadíme hodnoty s  a t  a dostaneme body [ ]7,3,9X  a 

[ ]3,1,1Y . 

2128464416XY ==++==pq  

Vzdialenosť mimobežiek qp,  je 212 . 

2. príklad (303/1) 
Zadanie: Je daná rovina 0632: =−−+ zyxα  a priamka Rttztytxp ∈+=+=−= ,34,22,1: .  

a) Určte prienik priamky p  a roviny α .  
b) Napíšte parametrické vyjadrenie pravouhlého priemetu priamky p  do roviny α . 

Riešenie: 

[ ]1,3,2n −=α  
[ ]3,2,1u −=p  

a) αα ,01nu pp ⇒≠=⋅  nie sú rovnobežné α,p⇒  sú rôznobežné 

{ } α∩= pP  
Súradnice P: 
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Prienik priamky p  a roviny α  je bod [ ]10,6,1P − . 

b) [ ]1,2,4A;A p∈  
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{ } α∩= kKA  
Súradnice AK: 
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Kolmý priemet priamky p  do roviny α  je priamka KPA . 

3. príklad (303/3) 
Zadanie: Napíšte rovnicu priamky q , ktorá prechádza bodom [ ]3,5A  a zviera s priamkou  

013: =−+ yxp  uhol °= 60α . 

Riešenie: 

0: =++ cbyaxq  
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 0=b  3ab −=∨  

 [ ]0,n aq =  [ ]3,n aaq −=∨  

 [ ]0,1n =q  [ ]3,1n −=∨ q  

 0: =+ cxq  03: =+−∨ cyxq  
 05:A =+∈ cq  035: =+−∈∨ cqA  
 5−=c  2−=∨ c  

Rovnice priamok 21 ,qq  prechádzajúcich bodom [ ]3,5A  a zvierajúcich s priamkou 

013: =−+ yxp  uhol °= 60α  sú 05:1 =−xq  a 023:2 =−− yxq . 
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4. príklad (303/6) 
Zadanie: Sú dané body [ ] [ ] [ ]3,7B,15,A,2,3M −− . Nájdite všetky priamky, ktoré prechádzajú bodom M  

a majú od bodov BA,  rovnakú vzdialenosť. 

Riešenie: 

0: =++ cbyaxp  
baccbap 32032M −=⇒=++−⇒∈  
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 04: =++ cyxp  0: =+∨ cyp  

054:M =++⇒∈ yxpp 03:M =−⇒∈∨ ypp  

Priamky, ktoré prechádzajú bodom M  a majú od bodov BA,  rovnakú vzdialenosť sú: 

054:1 =++ yxp  a 03:2 =−yp . 

5. príklad (304/10) 
Zadanie: Určte rovnice dvoch navzájom kolmých priamok, ktoré prechádzajú bodom [ ]1,7A  a od 

začiatku súradnej sústavy majú rovnakú vzdialenosť. 

Riešenie: 

⇒⊥ qp 0: =++ cbyaxp , 0: =+− daybxq  
baccbap −−=⇒=++⇒∈ 707A  

baddabq 707A −=⇒=+−⇒∈  
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043: =++ cyxp , 034: =+− dyxq  

02543:A =−+⇒∈ yxpp  

02534:A =−−⇒∈ yxqq  

Rovnice dvoch navzájom kolmých priamok, ktoré prechádzajú bodom [ ]1,7A  a od začiatku súradnej 
sústavy majú rovnakú vzdialenosť sú 02543: =−+ yxp  a 02534: =−− yxq . 


