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1/3 MATURITNE PRIKLADY Z MATEMATIKY

MATURITNY OKRUH 11: EXPONENCIALNE A LOGARITMICKE FUNKCIE

1. priklad (118/2 e))
Zadanie: Rieste v R rovnicu a* +ba*! = ab*? +a%** (a,bOR").

RieSenie:
a.X—l + bax+1 - abx—2 + abe_l

a*? E(&+ baz) =ab*? E(|1+ azb) ((1+ azb)i O)

ax—lzabx—Z
a x-2
3 -
b
a=b= xOR
azb=>x=2

2. priklad (118/5)
Zadanie: RieSte v Rx R suUstavu:

xY"1 =125
3=
X 5

x¥" =125

1Yt 1
B
x¥" =125

xY1=5

RieSenie:

yH
X 125} — 5x2 =125=> x? = 25= X = 45
x¥*t = 5x2

X=5=5""=5=y=2
K =52
e 5 (525 (s 20y renemani ] = K157

3. priklad (119/13)
10 -107"

Zadanie: Je dana funkcia f:y="—"—"—
10" +107™

+1. DokaZzte, ze f je prosta a urcte k nej inverznu funkciu.

RieSenie:
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MATURITNY OKRUH 11: EXPONENCIALNE A LOGARITMICKE FUNKCIE
10" -107" +1= 10 -107 +10*+10™* _ 200"

10410~ 10°+10™ 10 +107
Teraz sformulujeme tvrdenie, ktoré chceme dokazat: [, x, OR; (% # x, = (%) # (x,)).
Dokaz (sporom):

Najprv si funkciu upravime: f :y=

X1 X2
Ox, %, OR; (%, # %, OF(x)= f(x,))= 10"21 Elgo_)& = 10)(22 %20_)(2 104 +10%7% =
=102 +10% 70 = X% — X, =X, — X = X, =X, — spor s predpokladom = funkcia je prosta CBTD.
Ur€enie predpisu inverznej funkcie:
2[10¥ (.o 200

= = X —
10° +107™" 10" +107

= x[A0¥ +x107Y =210 = xA0¥ +x=200% =

X X _ 1 X
x=(2-x)10% = ——"-=10" = log—— =2 f1l:y="log——
- ( ) :Z—X - gZ—x y= y 2 gZ—x

ESte musime urcit' defini€ny obor inverznej funkcie:
’_‘X >0=((x>0)0(2-x>0))0((x<0)0(2-x<0))= ((x>0)0(2>x))O((x<0)O(2< x)) =

= x0(02)

4. priklad (119/10)
Zadanie: Najdite logy16, ak viete, ze log,,27=a.

RieSenie:
3 —

a=log,,27=log,,3* = log, 3" _ 3 = 3 = logy2= 3-a

log;12 log;3+log;4 1+ 2[og,2 2a

3-a 6-2a
l0g,16=4Tlog, 2= 400292 = 431902 _45 22 . a _2all6-2a) _4{3-a)
= log,6  log;3+log;2 ~ ;,3-a a+3  afa+3) a+3
2a 2a

5. priklad (119/17)
Zadanie: Rieste v R rovnicu log,logglog,(x+9)=log,2-1.

RieSenie:
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MATURITNY OKRUH 11: EXPONENCIALNE A LOGARITMICKE FUNKCIE
log, logg log, (x+9) =log; 2-1
log, log, log, (x +9) = log, 2 - log, 3

log, logg log, (x +9) = log, =

00,1, 5) -2

logy log, (x +9) = log, 83
log,(x+9)=4
log, (x +9) = log, 2*

X+9=16
X=7




