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1. príklad (31/Pr. 1) 
Zadanie: Dokážte, že číslo 7  je iracionálne. 

Dôkaz (sporom): 
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⇒⇒=⇒=⇒ qkqkq |77497 22  spor s tým, že ( ) 1, =qpD  ⇒ neplatí negácia tvrdenia ⇒ platí 
pôvodné tvrdenie ČBTD. 
Dôkaz pomocného tvrdenia: 

TD: nnNn |7|7; 2 ⇒∈∀  
Dôkaz (nepriamy): 

obmena: 2|7|7; nnNn ⇒∈∀  
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 platí obmenený výrok ⇒ 

platí aj pôvodný výrok ČBTD. 

2. príklad (32/2) 
Zadanie: Dokážte, že ak Qba ∈+  pre nejaké Qba ∈, , tak aj Qa ∈  aj Qb ∈ . 

Dôkaz (priamy): 
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3. príklad (35/2) 
Zadanie: Dokážte priamo: ( ) 2loglog;,1, ≥+∞∈∀ abba ba . 

Dôkaz (priamy): 
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Pomocné tvrdenie: 
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x
xRx  (keďže 1, >ba , z grafu logaritmickej funkcie vieme, že +∈ Rbalog ) 

Dôkaz (priamy): 
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4. príklad (36/20) 
Zadanie: Matematickou indukciou dokážte, že pre každé prirodzené číslo n  je 121 1211 −+ + nn  deliteľné 
číslom 133. 

Dôkaz (MI): 

1. 133|1331211|133;1 12 ⇔+=n  – platí. 

2. ( ) ( )( )1122121 1211|1331211|133;:TD −++−+ +⇒+∈∀ nnnnNn  
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5. príklad (35/12) 

Zadanie: Dokážte priamo, že ak čísla 
baaccb +++

1
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1
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1
 tvoria aritmetickú postupnosť, tak aj čísla 

222 ,, cba  tvoria aritmetickú postupnosť ( )cbcabaRcba −≠−≠−≠∈ ;;;,, . 

Dôkaz (priamy): 

( )( ) ( )( ) ( )( ) ( )( )

ČBTD. du diferencio s APčleny sú  ,,

Nech 

11

111111
;AP  tvoria

1
,

1
,

1

22222

22

2222

′⇒′=−⇒

⇒








′=−

−=−⇒+−=+−⇒
++
−−+=

++
−−+

⇒
+

−
+

=

=
+

−
+

⇒






 +
+

=
+

∧+
+

=
+

∈∃⇒
+++

cbadbc

dab

bcabbcbcabab
acba

baca

cbac

accb

acba

cbac
d

acba
d

cbac
Rd

baaccb

 


