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1/3 MATURITNE PRIKLADY Z MATEMATIKY

MATURITNY OKRUH 1: MNOZINY, VZTAHY A OPERACIE S MNOZINAMI

1. priklad (14/1)

Zadanie: Oznaéme M ={12,... 20}, P—prvogislaz M, N — neparne &islaz M, T —¢&isla z M , ktoré
su delitelné tromi.

a) Vypiste prvky mnoziny N;, —(T = (P, n N))
b) Vypiste prvky mnoziny M —[(T,(,, nN), O N;AJ

c) Vyjadrite mnoZinu A:{2,612,18} pomocou mnozin M,P,N,T a zakladnych mnoZinovych
operacii. M

RieSenie:
a) Nj, —(T-(R) nN))=N;, -(T-{1019)=
=N}, -{361218 ={ 24810141620

b) M-|T, n N), ON;,|={15711131729
¢ A=(POT)-N

2. priklad (15/6)
Zadanie: Dok&zte nasledujuce identity:

a) A-(BnC)=(A-B)O(A-C)
by An(B-C)=(A-C)n(B-C)
RieSenie:

a) A-(BnC)={xOAxO(BnC}=An(BNC) = An(B'OC)=(AnB)O(ANC)=

deMorganovepravidla
=(A-B)O(A-C) CBTD.

b) An(B-C)=An(BnC)=AnBnC'=AnC'nBnC =(AnC)n(BnC')=(A-C)n(B-C)
CBTD.

3. priklad (15/7)

Zadanie: Rozhodnite, ktora z nasledujucich dvoch inkluzii plati pre fubovolné tri mnoziny A,B,C. Na
priklade konkrétnych mnozin ukazte, Ze ju vo vdeobecnosti nemozno nahradit rovnostou.



z‘:.aN SK Zdroj: http://lwww.zones.sk

Zény pre kazdého Studenta Pouzivanie materialov zo ZONES.SK je povolené bez
obmedzeni iba na osobné ucely a akékolvek verejné
Autor: Martin Slota publikovanie je bez predchadzajdceho suhlasu zakazané.
2/3 MATURITNE PRIKLADY Z MATEMATIKY

MATURITNY OKRUH 1: MNOZINY, VZTAHY A OPERACIE S MNOZINAMI
a) A-(B-C)OA-(BOC)
b) A-(BOC)OA-(B-C)
RieSenie (pozri obrazok):

a) nemusi platit, rovnost nastava prave vtedy, ked (An C)={}
b) plati
Konkrétny priklad: A— (B 0 C): A- (B _ C) :

={ 2346} A B
{

4. priklad (15/13)

Zadanie: Kolko existuje permutécii Cislic 1, 2, 3, 4, 5, v ktorych Ziadna cifra nie je na tom istom mieste
ako v permutécii 12345?

RieSenie:

Piiadna cifra nie je na svojom mieste 5! — Paspah jedna cifra je na svojom mieste B! — PA{DAZDAQDA{,DAS (A| je mnozina VéetkyCh

permutcii, v ktorych i je na svojom mieste) 5t- iP(A)—ZS:P(A n Aj)+ iP(A nA N A)-
iP(A NA A NA)PA N AN AN A A =8| 2] @[] me | 2|z w2
i kl=1 l Sla) T l2) T 13) 7 (4

=51-51+60-20+5-1=44
Permutacii hore spomenutych viastnosti je 44.

5. priklad (13/Pr. 3)

Zadanie: Kolko je medzi prirodzenymi ¢islami od 1 do 1000 takych, ktoré nie su delitefné dvoma, ani
tromi, ani piatimi?

Riesenie:
Najprv si 0oznaéme mnoziny: M ={1,2,...,100¢, D, ={x0OM ;2| x}, D, ={x0OM ;3| x}, Dy ={x M ;5| x}
NaSou Glohou je zistit po&et prvkov mnoziny (D, 0 D, [0 D), -
Plati: ‘(D2 0D, 0Ds), ‘ =1000-|D, O D, O Dy|. Teraz vyuzijeme princip inkluzie a exklizie:
|D, 0D, 0 Dg| =|D,| +|Ds| +|Ds| =|D, n Ds|=|D, n Dg|=|D; n Dg|+|D, n Dy n Dg
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Pocet prvkov mnoZin na pravej strane rovnice dokazeme vyjadrit:

|D,| =500 |D;| =333 |Dy| = 200

D, n D, je mnoZzina &isel z M , ktoré st delitelné Siestimi = |D, n D;| =166.

D, n Dg je mnoZzina &isel z M , ktoré st delitelné desiatimi = |D, n D;| =100.

D; n Dy je mnoZzina &isel z M , ktoré su delitelné patnastimi = |D; n Dg| = 66.

D, n D; n Dg je mnozina €isel z M , ktoré su delitelné tridsiatimi :>|D2 n Dy n Dg| =33.
Teda |D2 0D, 0O D5| =500+ 333+ 200-166—-100—- 66+ 33=734.
Cisel od 1 do 1000, ktoré nie su delitefné Ziadnym z €isel 2, 3, 5, je 1000 — 734 = 266.



