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1/3 MATURITNE PRIKLADY Z MATEMATIKY

MATURITNY OKRUH 7: MOCNINY

1. priklad (82/Pr. 4)
Zadanie: Urcte, ktoré z Cisel €7, 71° je vacsie.

RieSenie:

Vyjdeme z hypotézy, ze €" >m°, atl dokadZeme, alebo vyvratime. Nerovnicu zlogaritmujeme pri

zaklade e€:
nllne>ellnn

Ine Inm
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Teraz vy3etrime priebeh funkcie f(x) SLLI (e,m):
X

f,(x):l—lnx

X2

KedZe prva derivacia funkcie f nadobuda pre Cisla vacsie nez e zaporné hodnoty, je funkcia f

klesajuca na intervale (e,oo).

Kedze e< 7, plati aj f(e)> f(77) a nada hypotéza je dokazana (Size €” > 71°).

2. priklad (83/7)

Zadanie: Ur&te hodnotu stg&inu, ktory ma nekonedny pocet &initelov: +3/3E/3030.. (Tento sgin

chapeme ako limitu postupnosti ¢iasto¢nych sucinov podobne ako pri suéte nekonecného radu.)
RieSenie:

1111
Najprv si vyraz upravime: 3R/3&/3(%30..=32 4816 " Teraz nam uZ sta&i vypoditat sucet
nekoneéného radu E+E +1 +i+... =zi. Podaktori asi uz vedia, Ze to bude 1, ale to by na
2 48 16 —~ 2"

mature asi neobstéalo, takZze sa to pokusime vyjadrit podla vzorca. zin je teda nekonecny
n=1

geometricky rad s kvocientom q:% aprvym ¢lenom aizé. Jeho suCet je teda

DU DR 3
Teraz u? iba dosadime: V3®/3®/330.. =32 4816 ~=3=% =3 =3

3. priklad (83/11)

6x—5\/§+1<

XTNZET2 <.
1-+/x

Zadanie: Urcte vSetky reélne Cisla x, pre ktoré plati
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MATURITNY OKRUH 7: MOCNINY
RieSenie:

Zavedieme si substiticiu y = Jx (takZze y>0) a nerovnicu upravime:

6y? —5y+1<o
1-y nedef. + +

obo3)- é

<0
1-y

v ie: 11 11
Vysledok teda je: yD<3,2>D( w)= xD<9,4>D(loo).

Wl T
N~ 1

4. priklad (83/13)
Zadanie: Pre kazdé kladné celé &fslo n plati 28] (40" -8" —5" +1). Dokazte.

Dokaz (priamy):
Vjraz si upravime: 40" -8"-5"+1=8" (5" -1)- (5" -1)= (8" ~1)rf5" -1).  Plati  vzorec
(" -b")=(a-b)da™* +a™?b+a™%? +... +ab™? +b™"), a preto:

_a_q@nh _an _ [a_ -1 -2 _
8128711 =01 8 8 S T U og (1) 1) = 28 (a0" -8 -5 +9
5"-1=5"-1"=(5-1) 05"  +5" 2 +...+5+1)= 4| (5" -1

CBTD.

5. priklad (84/22)
Zadanie: UrcCte vSetky redlne Ccisla x, pre ktoré sa Stvrty Clen binomického rozvoja vyrazu

1 6
[xz(“"’gx) +1€/§J rovna 200.

RieSenie:
V8eobecny zapis binomického rozvoja je:

(a+b)" = @ Pl +® Ea“‘1b+...+£rk'J Bk 4. +(:an . zm @™

i=0
Pre nas konkrétny pripad:
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ﬁ Ekm @/x) = 200

3
3 +}
20 5" 2(1+Iog X) 4 - 200

6+1+log x
X4(1+Iog X) =10

6+1+logx
4(1+logx)
7y +y?
4y+4); =1
y?+3y-4=0
(y+4)dy-1)=0
y=-4=x=10"
y=1=x=10
K ={10 10}

ogx =1og10 y =logx



