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1. priklad (92/Pr. 3)
Zadanie: V banke si zoberieme p6zi€ku k Sk. Mesacne splacame s Sk, pricom splacame aj mesacny

P

arok p%. ( p je dvanastina ro¢ného uroku). Kolko mesiacov budeme p6Zzicku splacat?
RieSenie:
Nech a, je obnos, ktory este treba splatit po n mesiacoch.

Po prvom mesiaci: a, =k-s+- P k=kg1+-2 |-s
100 100

2
Po druhom mesiaci: a, = a, E€1+FDOJ_S: k[€1+_pJ —s[€1+LJ_S

3 2
Po tretom mesiaci: a; =a, 1+ 2 |—s=kfr+ 2| —shr+ | —spr+-P |-s
100 100 100 100

Po n-tom mesiaci:

n n-1 n-2
an:k[gh_pj _s[ghij _s[ghij [@Lj
100 100 100 100
n n-1 n-2
:k[ﬁ +_pj -s (1+_pj +(]_+ij +'_'+(1+Lj+]_ =
100 100 100 100

n

_ k 100 1OOE$‘ + P 1l=
100 100 p 100

100

_ [ 10005 [€1+_pj L 10008
p 100 p

Nech x je poCet mesiacov, po ktorych bude pbdZicka splatena. Potom plati:

a =0= k_lOOE‘B Eﬁh_pj +1OOE‘B 100Cs _ k- 100(s Eﬁh_pj -
p 100 p p p 100

:»1005‘5:[10055_ ka[ﬁul—&J = 10005 = (100~ pk)fﬁl’fij =

p p 100
_, 100t _ [1+ _Pj
10005 - pk 100

X
(1+—pj >0= 05 4 100m- pk>0= s> PX (iba pri takomto s ma zmysel — pri
100 10005 pk 100

nizsom < nikdy p6zic¢ku nesplatime)
Dalej upravujeme, aby sme vypocitali x:
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10003 =(1+ij _ | 10035 EI]n(l pjjx In(lOODs)—InlOOE'B pk)
10003 - pk 100 10005 pk 1

In| 1+—
100

mesiacov za predpokladu, Ze s >E—0Eg( .

In(100 (%) - In(100 5 - pk)

m(lmj
100

P&Zicku splatime o

2. priklad (94/8)

Zadanie: Dizky stran pravouhlého trojuholnika tvoria tri po sebe idice &leny aritmetickej postupnosti.
Urcte ich velkost, ak viete, Ze polomer kruznice vpisanej do trojuholnika je 7 cm.

RieSenie:
Z obrazku vyplyva, Ze a=x+7, b=y+7 ac=x+y.
KedZe dizky stran trojuholnika tvoria tri po sebe iduce éleny aritmetickej postupnosti s diferenciou
d,plati: b—a=d=c-b=(y+7)-(x+7)=(x+y)-(y+7)=> y-x=x-7= y=2x-7.
Dosadenim do Pytagorovej vety dostavame:
(x+7)? +(2x=7+7)* = (x+2x—7)* = x? +14x + 49+ 4x? = 9x? - 21x - 21x + 49 =
= 5x% +14x+49 = 9x? - 42x+ 49 = 4x® -56x = 0= 4x[{x-14) = 0= x = 00 x =14
Pre x=0 je c=-7, €o je ocividny nezmysel, a preto zostava iba jedno rieSenie:
=14+7=21,b=28-7+7=28a c=14+28-7=35.

DiZky stran pravouhlého trojuholnika s polomerom vpisanej kruZnice 7 cm, ktoré tvoria aritmeticku
postupnost st 21 cm, 28 cm a 35 cm. B

7cm\\ %cm
B .

C 7cm y A

3. priklad (94/12)
Zadanie: V aritmetickej postupnosti je a, +a, =24 a a;:a;, =3:8. UrCte a,s.
Riesenie:
Nech d je diferencia danej postupnosti. Potom plati :
24=a,+a, =a +d+a +3d=2[{a, +2d)=> a, +2d =12 = a, =12

a, =Sm12=3
3

d=21"% -5
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a5 =a, +8d =32+40="72

4. priklad (95/17)

Zadanie: Dokézte, Ze postupnost [\/ Iog(n2 +1)— Iog(n +1)}::1 je rastuca.

Doékaz (priamy):

pozn.: Dékaz prevedieme tak, Ze budeme z dokazovaného tvrdenia odvadzat dalSie tvrdenia, az
prideme k zrejmému tvrdeniu. Potom celd U(vahu ,otoime" a dostavame dokaz
dokazovaného tvrdenia. Pri takychto dbkazoch si musime davat pozor, aby v3etky Gpravy
dokazovaného tvrdenia boli bez problémov ,obratitelné“. Tu bude dbkaz zapisany rovno
s ekvivalenciami — pri robeni takychto dékazov piSeme najprv piSeme iba implikacie v smere
Gvahy a potom overujeme ich ,obratitefnost” a dopisujeme ekvivalencie. Dik za pozornost.

{\/Iog(n2 +1)~log(n +1)]::1 je rastica — OnON;y/log|(n+1)2 +1)-log(n+2) > y/log[n? +1)~log(n +1) -
-~ OnO N;Iog((n +1) +1)—Iog(n+2) > Iog(n2 +1)—Iog(n +1) <

pom. tvrdenie
~ OnON;log(n? +2n+2)+log(n+1) > log(n? +1)+ log(n+2) -
- OnON;log((n? +2n+2)dfn+1))> log((n? +1)fn+2)) -

logx je rast.

=  OnON;n®+2n°+2n+n°+2n+2>n°+n+2n*+2 =

logx je rast.

< OnON;n?+3n>0, &o je zrejmé tvrdenie = dokaz je dokon&eny.

Pomocné tvrdenie:
Aby sme mohli zapisat spatnu implikaciu pri ekvivalencii s napisom ,pom. tvrdenie”, musime
najskor dokazat, Ze obe strany nerovnice su kladné (aby sa dali odmocnit). KedZe lava strana je

vadsia nez prava, staéi, aby sme dokazali, ze On[] N;Iog(n2 +1)— log(n+1) = Iog(n_n_;ﬂ 20.
n

Doékaz (priamy):
Ak n=1= Iog(n2 +1)—Iog(n +1)=log2-log2=0=0

n®+1) _ n-1
=log n———
n+1 n+1

Ak nON-{I} = Iog(n2 +1)—Iog(n +1)= Iog(

Kedze plati OxO N;X—IiD(O,l) a funkcia y =logx je rastlca, plati aj:
X

OnON —{i};log n _n-hy log(n-1)=0
n+1

5. priklad (95/21)

Zadanie: PolCas premeny radioaktivnej latky je Cas, za ktory sa polovica jej pévodného mnoZstva
premeni na rozpadové produkty. Aky vek ma archeologicky nélez, ak sa v spolo¢nej vrstve s nim
naslo 2,1 g radioaktivneho uhlika s pol¢asom premeny 5570 rokov a 300 g rozpadovych produktov?
(Ubytok hmotnosti spdsobeny Ziarenim pri premene zanedbajte.)

RieSenie:
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e logl-log2 IogZEﬂogmo ogm( )) IogZEﬂog 9 ) =T

Archeologicky nalez je priblizne 39900 rokov stary.



