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1. priklad (283/Pr. 1)

Zadanie: Polgulovitd nadoba je naplnena vodou. Ak ju naklonime o 30° vyte Cie z nej 11 litrov vody.
Kolko litrov vody zostane v nadobe?
RieSenie:
OznaCme polomer gule r abody AB,C,S0V podla obrdzka. V trojuholniku ASO plati:
SO
sin30° =u:> Ee =%. Preto aj |OV| =%, a to je vy3ka odseku, ktorého objem hfadame (po otoceni
r

nadoby mohla voda zostat iba v iom). Jeho objem teda je :
1, 1 r? r 5
V==mv\3r-v)==—mr—| 3r—-—— |=—1r1r
3™ 4( 2) 24 A S B

Aby sme tento objem dopoditali , potrebujeme este 309
vyjadrit polomer r . Objem polgule je:

Q

T LI JUNE = S B JNL
24 24 T

Teraz dosadime vyjadrenie polomeru do vzorca pre

objem: V=3n92—4:5. V naddobe teda ostane 5 C
24 m = \%

litrov vody.

2. priklad (287/10)

Zadanie: Je dana kocka ABCDEFGH so stranou dizky a. Nech M je stred AE,N je stred CG,P je
stred AB. Vypocitajte objem a povrch ihlana, ktorého podstava je rez kocky rovinou MNP a hlavny
vrchol F .

RieSenie:

Najprv zostrojime rez kocky rovinou MNP.
Body M a P patria jednej stene kocky, ich I N
spojnica je teda Castou rezu. Zostrojime eSte O | N

bod L (VP n BFC = MP n ABF n BFC = / EX¢
=MP n BF ={x};{L}=NX n BC). Pomocou E{—

rovnobeznosti zostrojime zvySok rezu (pozri /
obr.). Rezom je teda pravidelny Sestuholnik /
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MPLNKO  so stranou — (jeho !

pravidelnost sa da dokézat cez zhodnost
trojuholnikov AMP, BXP, BXL,CNL ). M
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Aby sme vypocitali objem ihlana, musime najprv poznat jeho vySku. KedZe rovina MNP deli
telesovu uhloprieCku kocky DF na polovice (pozri priklad 2 vtéme 26 Stereometria), tak vy3ka

ihlana je v =%. Objem je teda:
a2 _[2a> 22’
2 3 3
vels w=lpn2 V4 16 a3 _a/2 |6’ a3 _a’V2R/6R/3 _3a
3 3 2 2 2 16 2 16 8

Povrch ihlana je:

2 2 2 .2
P:SP +6[SAMPF =3 :;'a_\z/z 61+6[Ea2 —£[€Ej —aﬁjz 6a\8/§a+6[ﬁa7_%]:

16 2\2 2

3’3, 9’ _ 3a2(3+3)
4 4 4

3. priklad (287/12)

Zadanie: Guli s polomerom r =14 je vpisany kvader, ktorého rozmery st v pomere 1:2:3. Vypocitajte
pomer objemov kvadra a gule.

RieSenie:

Nech a,b,c su strany kvadra.

Potom telesova uhloprietka kvadra = 2r =+/a2 +b? +c? =va? + 4a% +9a% =1da=a= 2

V14
Viaoa __8bc _3@(alBa_18° _ 9°® _  9®° _ 18 _18/14 _9/14
Vae 42 A0 4mr® 2mr® 1414 714mr 70407 497

3

4. priklad (296/15)

Zadanie: Gula, ktorej hlavna kruznica méa dizku 20 cm, plava vo vode, pri¢om je ponorena vaésou

¢astou svojho objemu. Obvod kruhu, ktory je podstavou vy€nievajuceho odseku, je 12 cm. Ak4 je
hmotnost gule?

RieSenie:

Rozmery gule si oznaCime podfa obradzka. Zo vzorca pre obvod
vyjadrime R a p:
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27w=12cm:>p:§cm
T

2IR=20cm= R:Ecm
T

Aby sme mohli vypocitat hmotnost' gule, potrebujeme najprv poznat
objem vody, ktora vytlacila (Archimedov zékon), a teda vlastne objem
ponorenej Casti gule. Na vypoCet objemu zase potrebujeme vysku
ponorenej ¢asti gule:

10, (100 36 10 8 18
VER+Y, =R+R?-p? =| =+ |=—" - |cm= ( jcm——cm
! P [ﬂ e 772} o T

Teraz vypocitame objem ponorenej Casti gule, ktory mé tvar gulového odseku:

nda
36 18 6+18) 31824 -
[(sp +v?2)= - EEBF nzj 3EL8[€ nzj - =13131am

Hmotnost gule je rovnaka ako hmotnost vody, ktora vytladila, a kedZe pozname objem aj hustotu
tejto vody, mdézeme vypocitat hmotnost' gule:

m=p, oV =1gcm®13131cm’ =13131g
Gula ma hmotnost 131,31g.

5. priklad (nie je v MK)

Zadanie: Odvodte vzorec pre objem zrezaného kuZela, ak poznéate jeho vySku v a polomery jeho

podstav r,,r, (r, >r,). A
RieSenie:

Najprv si odvodime predpis funkcie, ktorej rotaciou okolo osi

x vznikne zrezany kuzelr:
Predpis si zadame takto: f:y=kx+q. Zaroven vieme, Ze

ho musia spifat body [O,rl],[v,rz]. Po dosadeni prveho
bodu dostavame q =r, a po dosadeni druhého bodu vieme

aj, ze k= 2v . Predpis funkcie je teda f :y= Zvr X+r;.

\ 4

Pre vypoc':et objemu teraz pouZzijeme vzorec: 0 v X

— 2 —
V= ﬂj X)dx = nj( x+rlj dx = ﬂj'[ V2|’1) X2+2[ﬂrzvrl)ﬂlx+r12]dxz

_ (r2_rl) ° 2[ﬂfz )1 - ("2"’1)2 ° zmrz_rl)ﬂl 2ol
‘”EET o R } ”{T%*f%*“}‘

-1, )? +r2v+ +
:ﬂtﬁ(rz 3r1) Vo (r, —r) B+ 12 vj—ndlv 201,V + T2V 33r1r2v 3r2v+3r2v

mw {5 2
=? no+nr,+r,




